
Вестник КазНУ сер. мат., мех., инф. 2009 г. № 4(63) 

 

9 
 

ЗАДАЧА ТИПА РОБИНА ДЛЯ ОДНОГО КЛАССА ЭЛЛИПТИЧЕСКИХ 
СИСТЕМ ВТОРОГО ПОРЯДКА НА ПЛОСКОСТИ С СИНГУЛЯРНОЙ 

ТОЧКОЙ 
 

Г.К. Рзаева1, А.Б. Тунгатаров2  
1 КазНУ им. аль-Фараби  2 ЕНУ им. Л. И. Гумилева 

  
Аннотация 

В работе решена задача типа Робина в бесконечной угловой области свободного  раствора  для 
одного класса эллиптических систем второго порядка на плоскости с сингулярной точкой. 
 

Пусть 2π0 1 ≤ϕ< , { }100 ϕϕϕ ≤≤∞≤ ,<r:re=z=G i . В области G  рассмотрим урав-
нение  

   ( ) 0
4r2

1
2

2

=Vв+
z
V

zzz
Vλ ϕ

∂
∂

−
∂∂

∂ ,           (1) 

где ( ) ],0[ ϕϕ Cв ∈ , 0>λ –действительный параметр, 

,
2
1









∂
∂

+
∂
∂

=∂
y

i
xz  .

2
1









∂
∂

−
∂
∂

=∂
y

i
xz  

 Уравнение (1) при 0=λ  описывает бесконечно малое изгибание поверхностей 
положительной кривизны с точкой уплощения с общей структурой в точке уплоще-
ния [1, 2] исследовано в [3]. 
 Решение уравнения (1) ищем в классе 

    ( ) ( ) 212 <p<,GWGC p∩                    (2) 

 Рассмотрим краевую задачу для уравнения (1). 
Задача С. Требуется найти решение уравнения (1) из класса (2), удовлетворяю-

щее краевым условиям  
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где 21 β,βα, –заданные действительные числа.  
 В работе [4] нами получено многообразие решений уравнения (1) из класса (2) 
в виде  
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где 21 c,c  – произвольные комплексные числа, 
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Из определения функции )Q),(Q),(P),(P νννν ϕϕϕϕ (,2,1,2,1  вытекают следующие соотно-
шения 
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Отсюда следует  
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  ν
λ

=′=′=′=′ )(Q,)(Q,i)(P,)(P νννν 000
2

000 ,2,1,2,1 .                             (5) 

Подставив (4) в (3), с учетом (5) получаем  
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 Таким образом, имеет место  
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Следовательно, справедлива 
Теорема. Задача С имеет единственное решение, которое определяется по фор-

муле (7).  
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